matefilia

sito*per gli amici della matematica

PROBLEMA 1 CORSO DI ORDINAMENTO

che e una funzione omografica passante per |'origine

a) Siottiene Y =
X-a

degli ass cartesiani (che non fa parte del grafico richiesto perché nell'espressione

data si deve imporre che x ed y siano diversi da zero) con asintoti le rette di

equazionex=a e y=a.

) Facendo sistematra I'equazione dell'iperbole e quella della retta data si ottiene
I'equazione risolvente: x* - 4x + 4 a=0. Ci sono due soluzioni coincidenti per
a=1 (laretta & tangente al'iperbole) e due soluzioni distinteper 0<a<1 (intal
caso laretta & secante; s ricordi che a> 0).

C)

Lacorda AB deve avere lunghezza uguale a 2\/2 . Calcolo CH come distanza

del centro della circonferenza dallaretta datac i ottiene «/E .1l raggio della
circonferenza si ottiene applicando il teoremadi Pitagora a triangolo ACH (AH é

lametadi AB, quindi misura «/E ):
r = CA= 2. Lacirconferenzarichiesta ha quindi equazione:

(x-1D?+(y-1D)*=4 b x*+y*-2x-2y-2=0




d) Il segmento circolare APB si ottiene per differenzatrail settore circolare
CAPB ed il triangolo ABC. Si noti che AB é il lato del quadrato inscritto nella

circonferenza essendo la sua misura 2«/§ =r «/E )

1
Area settore CAPB = 1/4 Area cerchio = Zp (29) =p

_ 2
Areatriangolo ABC = 7 =2
Area segmento circolare APB = P - 2

Laseconda arearichiesta s ottiene per differenzatral'areadel cerchio elaprima
area

Are2=4p - Areal=4p - (p- 2)=FPp +2

€)

Siccome il centro della circonferenza ed il centro dell'iperbole appartengono alla
rettadi equazioney = x, gli eventuali punti di tangenza sono gli estremi del
diametro della circonferenza appartenente a tale retta, quindi si ottengono
risolvendo il sistema

Y U2 2 _

I X“+y" - 2x-2y-2=0

I

Ty=xX

M2 +14/2+1) N(1- +/21- +/2)
J2+1

L'iperbole passaper M se A =

_1-42

che é soluzione accettabile, passa per N

sed che non ¢ accettabile perché minore di zero.




